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1.5       ΧΑΡΑΚΤΗΡΕΣ  ∆ΙΑΙΡΕΤΟΤΗΤΑΣ   
             ΜΚ∆ – ΕΚΠ 
             ΑΝΑΛΥΣΗ ΑΡΙΘΜΟΥ ΣΕ ΓΙΝΟΜΕΝΟ ΠΡΩΤΩΝ   
             ΠΑΡΑΓΟΝΤΩΝ 
 
ΘΕΩΡΙΑ 

1. 
Πολλαπλάσια του α :  Είναι οι αριθµοί που προκύπτουν αν πολλαπλασιάσουµε   
                                           τον α  µε όλους τους φυσικούς.  
                                           Είναι δηλαδή οι αριθµοί    0,  1α,  2α,  3α,   4α ,  .  .  . 
 
2. 
Ιδιότητες :  Κάθε φυσικός διαιρεί τα πολλαπλάσια του  
                       Κάθε φυσικός που διαιρείται από έναν άλλο είναι πολλαπλάσιό του  
                       Αν ένας φυσικός διαιρεί έναν άλλο θα διαιρεί και τα πολλαπλάσια  
                       αυτού  
 
3.  
Ελάχιστο κοινό πολλαπλάσιο (ΕΚΠ) :  Το µικρότερο, όχι µηδέν, από τα 
                                                                             κοινά πολλαπλάσια  δύο ή  
                                                                             περισσότερων  φυσικών αριθµών 
 
4. 
∆ιαιρέτες του α : Είναι όλοι οι αριθµοί που διαιρούν τον α  
 
 
5. 
∆ύο µόνιµοι διαιρέτες :  Κάθε αριθµός  α ≠ 0  έχει διαιρέτες των εαυτό του  
                                                 και το  1   
 
 
6.  
Πρώτοι – σύνθετοι αριθµοί :  Ένας αριθµός λέγεται πρώτος  όταν έχει    
                                                           µοναδικούς διαιρέτες τον εαυτό του και την  
                                                           µονάδα 
                                                           Αλλιώς λέγεται σύνθετος  
 
 
7. 
Μέγιστος κοινός διαιρέτης (ΜΚ∆) :  Ο  µεγαλύτερος από τους κοινούς  
                                                                         διαιρέτες δύο ή περισσότερων αριθµών  
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8. 
Αριθµοί πρώτοι µεταξύ τους :  Οι αριθµοί α και β ονοµάζονται πρώτοι µεταξύ  
                                                             τους όταν έχουν ΜΚ∆ τη µονάδα  
 
 
9. 
Κριτήρια διαιρετότητας :  −Ένας φυσικός διαιρείται µε το 10  , 100  , 1000 … 
                                                         αν λήγει σε 0,   00,   000 , ….. 

                                                      −Ένας φυσικός διαιρείται µε το 2 αν το τελευταίο  
                                                         ψηφίο του  είναι 0,  2,  4,  6,  8  

                                                      −Ένας φυσικός διαιρείται µε το  5  αν το τελευταίο  
                                                          ψηφίο του  είναι 0 ή 5    

                                                      −Ένας φυσικός διαιρείται µε το  3  ή το  9 αν το  
                                                         άθροισµα των ψηφίων του σχηµατίζουν αριθµό  
                                                         που  διαιρείται µε το  3  ή  το  9  

                                                      −Ένας φυσικός διαιρείται µε το 4 ή το 25 αν τα  
                                                         δύο τελευταία του ψηφία σχηµατίζουν αριθµό  
                                                         που διαιρείται µε το 4 ή το 25 
 
 

ΣΧΟΛΙΑ  

1.  
Κοινά πολλαπλάσια δύο ή  :   Βρίσκω τα πολλαπλάσια καθενός και επιλέγω τα   
περισσότερων αριθµών          κοινά τους 
                                                         
 
2. 
Κοινοί διαιρέτες δύο ή    :     Βρίσκω τους διαιρέτες  καθενός και επιλέγω τους   
περισσότερων αριθµών         κοινούς  τους 
                                                         
 
 
3. 
Ανάλυση αριθµού σε γινόµενο    :    Σηµαίνει να γράψω τον αριθµό σαν  
πρώτων παραγόντων                            γινόµενο αριθµών που είναι πρώτοι 
                                                                      µεταξύ τους   
 
4. 
Μέθοδος :  Για να βρω το  ΕΚΠ  δύο ή περισσότερων αριθµών, τους αναλύω σε  
                       γινόµενο πρώτων παραγόντων και σχηµατίζω το γινόµενο των κοινών  
                       και µη καινών παραγόντων καθέναν µε τον µεγαλύτερο  εκθέτη  
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5. 
Μέθοδος :  Για να βρω τον ΜΚ∆  δύο ή περισσότερων αριθµών, τους αναλύω σε  
                       γινόµενο πρώτων παραγόντων και σχηµατίζω το γινόµενο µόνο των   
                       κοινών παραγόντων καθέναν µε τον µικρότερο εκθέτη  
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ  

1. 
Να βρείτε ποιοι  από τους παρακάτω αριθµούς είναι πρώτοι και ποιοι σύνθετοι 
11,  12,  13,  14,  15   
Προτεινόµενη λύση  
Ο  11  είναι πρώτος αφού µοναδικοί διαιρέτες του είναι το 1 και το 11  
Ο  12  είναι σύνθετος διότι ένας διαιρέτης του είναι και το 2  
Ο  13  είναι πρώτος αφού µοναδικοί διαιρέτες του είναι το 1 και το 13  
Ο  14  είναι σύνθετος διότι ένας διαιρέτης του είναι και το 2  
Ο  15  είναι σύνθετος διότι ένας διαιρέτης του είναι και το 5  
 
 
2. 
α) Να αναλύσετε τους αριθµούς 160,  200,  256  σε γινόµενο πρώτων παραγόντων  
β) Να βρείτε τον ΜΚ∆ και το ΕΚΠ των παραπάνω αριθµών  
Προτεινόµενη λύση  
α) 

160    2                  200    2                  256     2  
80      2                  100    2                  128     2   
40      2                   50     2                    64     2  
20      2                   25     5                    32     2  
10      2                    5      5                    16     2  
5        5                    1                              8     2  
1                                                              4     2  
                                                                2     2     
                                                                1 
 
160 = 25⋅ 5           200 = 23⋅ 52               256 = 28                               
 
β)  

ΜΚ∆(160,  200,  256) = 23 = 8  
ΕΚΠ(160,  200,  256) = 28 

⋅52 = 256⋅25 = 6400  
 
 
3. 
Το γινόµενο δύο πρώτων αριθµών διαφορετικών του 1 είναι πρώτος ή σύνθετος ;   
Να δικαιολογήσεις την απάντηση σου . 
Προτεινόµενη λύση  
Είναι σύνθετος διότι αν α πρώτος και β πρώτος τότε το γινόµενο αυτών είναι  
ο αριθµός αβ ο οποίος προφανώς διαιρείται και µε το α και µε το β  

Θεωρία 6 

Μέθοδοι    
    4-5   

Θεωρία 6   



 

 

4

4. 
Συµπλήρωσε τα παρακάτω κενά  
Επειδή  20 = 4 ⋅ 5,  ο αριθµός 20 είναι ένα  .  .  .  .  .  του 5 και ο αριθµός 4 είναι ένας  
 .  .  .  .  .  .   του 20  
Απάντηση 
Επειδή 20 = 4⋅ 5 ο αριθµός 20 είναι ένα πολλαπλάσιο του 5 και ο αριθµός 4 είναι ένας 
διαιρέτης του 20  
 

5. 
Να βρείτε τον  ΜΚ∆  και το  ΕΚΠ  των αριθµών  20  και  250  
Προτεινόµενη λύση  
Αναλύοντας τους αριθµούς σε γινόµενο πρώτων παραγόντων όπως στην άσκηση 2  
βρίσκουµε ότι   20 = 22⋅5  και  250 = 2⋅53  
Άρα    ΜΚ∆(20,  250) = 2⋅5 = 10    
και      ΕΚΠ(20,  250) =22⋅53 =  8 ⋅ 125 = 1000 
 
 
6. 
Να συµπληρώσετε τα ψηφία που λείπουν στον παρακάτω αριθµό  32−1−   ώστε  
αυτός να διαιρείται    α)  µε το 3 και το 5 ,       β)  µε το  2  και το  9  

Προτεινόµενη λύση  

α)  
Για να διαιρείται ο αριθµός µε το  5,  θα πρέπει να λήγει σε  0  ή  5. 
Άρα ο ζητούµενος θα έχει την µορφή   32−10   ή   32−15  
Για να διαιρείται και µε το 3,  θα πρέπει το άθροισµα των ψηφίων του να διαιρείται 
µε το 3.  Οπότε στην πρώτη περίπτωση το ψηφίο που λείπει µπορεί να είναι  0  ή  3  ή 
6  ή  9  ενώ στη δεύτερη περίπτωση µπορεί να είναι  1  ή  4  ή  7. 
Άρα ο ζητούµενος αριθµός µπορεί να είναι κάποιος από τους :  
32010 ,    32310 ,    32610 ,  32910 ,  32115 ,    32415 ,     32715 

β)  
Για να διαιρείται ο αριθµός µε το  2,  θα πρέπει να λήγει σε  0 , 2 , 4 , 6 , 8 .  
Άρα ο ζητούµενος θα έχει την µορφή : 
32−10   ή   32−12   ή   32−14   ή   32−16   ή   32−18   
Για να διαιρείται και µε το 9,  θα πρέπει το άθροισµα των ψηφίων του να διαιρείται 
µε το 9 . 
Οπότε  στην πρώτη περίπτωση το ψηφίο που λείπει µπορεί να είναι το  3  
            στη δεύτερη περίπτωση µπορεί να είναι το  1 
            στην τρίτη περίπτωση µπορεί να είναι το  8 
            στην τέταρτη  περίπτωση µπορεί να είναι το  6  
            στην πέµπτη περίπτωση µπορεί να είναι το  4  
Άρα ο ζητούµενος αριθµός µπορεί να είναι κάποιος από τους :  
32310 ,   32112 ,   32814,    32616 ,   32418  
 
 
 
 

Θεωρία  1- 4   

Σχόλια 4 - 5   
     

Θεωρία 9   
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7. 
α) Μπορείτε να βρείτε κριτήριο διαιρετότητας αριθµού µε το  6 ;  
β) Να γράψετε δύο αριθµούς µεγαλύτερους του 200 που να διαιρούνται µε το  6.  

Προτεινόµενη λύση  

α) 
Ένας αριθµός διαιρείται µε το 6 αν διαιρείται και µε το 2 και µε το 3.  
∆ιότι αν π.χ ο αριθµός α διαιρείται µε το 2, τότε αυτός θα είναι πολλαπλάσιο του 2. 
Άρα θα είναι της µορφής  α = 2κ   (1)  
Επειδή ο  α  διαιρείται και µε το 3, θα πρέπει να είναι  πολλαπλάσιο και του 3. 
Ο  α  έχει την µορφή  α = 2κ  και το 2  δεν είναι πολλαπλάσιο του 3.  
Άρα θα πρέπει να είναι πολλαπλάσιο του 3 ο  κ,  δηλαδή κ = 3λ.   
Τότε η  (1) γίνεται   α = 2⋅3λ = 6λ .  Συνεπώς ο α διαιρείται µε το 6  

β)  
Οι αριθµοί θα πρέπει να λήγουν σε  0  ή  2  ή  4  ή  6  ή  8  και το άθροισµα των 
ψηφίων τους να διαιρείται µε το 3.   
∆ύο τέτοιοι αριθµοί είναι ο  648  και ο  5016  
 

 
8. 
Να συµπληρώσετε τα ψηφία που λείπουν, ώστε οι αριθµοί  5− −    και   305−1−   
να διαιρούνται ταυτόχρονα µε  2, 3   και   5.  

Προτεινόµενη λύση  

Για να διαιρείται ο αριθµός   5− −    µε το  2  και µε το  5, θα πρέπει να είναι της 
µορφής   5−0  
Και για να διαιρείται µε το 3,  το ψηφίο που λείπει πρέπει να είναι  1  ή  4  ή  7.     
Εποµένως ο αριθµός µπορεί να είναι ένας από τους :  510   ή   540   ή   570  

Με το ίδιο σκεπτικό,  ο άλλος αριθµός µπορεί να είναι ένας από τους   
305010   ή    305310    ή    305610    ή    305910  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Θεωρία 2 - 4   

Θεωρία 9   
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9. 
Ένα ανθοπωλείο διαθέτει 32 τριαντάφυλλα , 48 γαρύφαλλα και  72  κρίνους  και 
θέλει να φτιάξει όµοιες ανθοδέσµες χωρίς να του περισσέψει κανένα λουλούδι . 
α)  Πόσες το πολύ  ανθοδέσµες µπορεί να φτιάξει ;  
β)  Πόσα λουλούδια από το κάθε είδος θα περιέχει κάθε ανθοδέσµη ;  

Προτεινόµενη λύση  

α)  
Ο ζητούµενος αριθµός πρέπει να είναι κοινός διαιρέτης των  32 ,  48  , 72  
Επειδή όµως ζητάµε τον µέγιστο αριθµό των ανθοδεσµών,  αυτός πρέπει να είναι ο  
ΜΚ∆( 32,  48,  72)   
Είναι  :  32 = 25 ,          48 = 3⋅ 24 ,        72 = 23⋅32   
Άρα   ΜΚ∆( 32,  48,  72) = 23 = 8   
Εποµένως  µπορεί να φτιαχτούν 8 το πολύ ανθοδέσµες  
β)  
Σε κάθε ανθοδέσµη  θα υπάρχουν  32 : 8 = 4 τριαντάφυλλα  
                                                        48 : 8 = 6  γαρύφαλλα     
                                                        72 : 8 = 9  κρινάκια  
 
 
10. 
Αν  ΕΚΠ(α ,  β ,  γ) = 27   και    α ,  β , γ , > 1 ,  να βρείτε τους αριθµούς  α,  β και γ 

Προτεινόµενη λύση  

Επειδή  27 = 33,  οι ζητούµενοι αριθµοί πρέπει να έχουν παράγοντα µία δύναµη  
του 3  µικρότερη ή ίση του 27.   
Οι ζητούµενες  δυνάµεις είναι  31 , 32 , 33 ,  εποµένως οι ζητούµενοι αριθµοί είναι  
οι  3 ,  9 ,  27  
 
 
11. 
Τρεις συµµαθητές τρώνε πίτσα στην πιτσαρία της γειτονιάς τους,  ο πρώτος κάθε 8 
ηµέρες,  ο δεύτερος κάθε 10 ηµέρες  και ο τρίτος κάθε 15 ηµέρες .  
Αν σήµερα συναντήθηκαν στην πιτσαρία να βρείτε µετά από πόσες ηµέρες το 
συντοµότερο θα ξανασυναντηθούν και στο ενδιάµεσο διάστηµα πόσες φορές θα έχει 
πάει ο καθένας µόνος του;  

Προτεινόµενη λύση  

Ο ζητούµενος αριθµός ηµερών πρέπει να είναι πολλαπλάσιο των  8 ,  10 , 15  
Επειδή ζητάµε την ταυτόχρονη παρουσία στην πιτσαρία, ο αριθµός πρέπει να είναι 
κοινό πολλαπλάσιο των  8, 10 , 15  και µάλιστα το  ΕΚΠ ,  διότι µας ενδιαφέρει το 
συντοµότερο δυνατόν η ταυτόχρονη παρουσία.  
Εύκολα βρίσκουµε ότι  ΕΚΠ( 8 , 10 , 15) = 120   
Συνεπώς σε 120 ηµέρες  θα ξανά φάνε µαζί  πίτσα.  

Στο διάστηµα  αυτό ο πρώτος θα έχει πάει  120 : 8 = 15 φορές , οπότε µόνος  14   
                                 ο δεύτερος  θα έχει πάει  120 : 10 = 12 φορές ,  οπότε µόνος  11 
                                 ο τρίτος θα έχει πάει  120 : 15 = 8  φορές ,  οπότε µόνος  7 
 
 

Σχόλιο 5   

Σχόλιο 6   

Σχόλιο 6   
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12. 
α)  Να βρείτε 5 τουλάχιστον κοινά όχι  0  πολλαπλάσια των αριθµών  8  και  12.  
β)  Να βρείτε το  ΕΚΠ(8, 12).   Συσχετίζοντας το συµπέρασµα του (α) µε την 
     απάντηση στο (β) τι παρατηρείτε;  

Προτεινόµενη λύση  

α)  
Πολλαπλάσια του 8 :   0, 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64, 72, 80, 88, 96, 104, 112, 120  
Πολλαπλάσια του 12 : 0 , 12 , 24 , 36 ,  48 ,  60 , 72 ,  84 ,  96 , 108 ,  120  
Κοινά πολλαπλάσια :   0 ,  24 , 48 , 72 , 96 , 120  
5 κοινά  µη µηδενικά πολλαπλάσια είναι τα   24 , 48 , 72 , 96 , 120 
β)  
Από τα παραπάνω  βλέπουµε ότι   ΕΚΠ(8,  12) = 24  
Παρατηρούµε ότι τα κοινά πολλαπλάσια είναι πολλαπλάσια του  ΕΚΠ.  
 
 
13.  
Στον αριθµό  4−8− −   να βρείτε τα ψηφία που λείπουν  ώστε αυτός να διαιρείται 
ταυτόχρονα µε το 2,  το 3  και το  25.  

Προτεινόµενη λύση  

Για να διαιρείται ο αριθµός  4−8− −   µε το  2  και το  25,  τα δύο τελευταία ψηφία 
πρέπει να είναι το 50.   
Συνεπώς ο αριθµός είναι της µορφής  4−850. 
Για να διαιρείται µε το 3, το ψηφίο που λείπει  πρέπει να είναι  1  ή  4  ή  7. 
Οπότε ο ζητούµενος αριθµός είναι κάποιος από τους   41850,    44850 ,   47850 
 
 
14.  
Συµπλήρωσε στις παρακάτω προτάσεις τα κενά  
α)  Κάθε φυσικός διαιρεί τα ……του 
β)  Αν ένας φυσικός ….έναν άλλο θα …. και τα πολλαπλάσια του  
γ)  Ένας αριθµός που διαιρείται  µόνο …. λέγεται πρώτος  
δ)  ΜΚ∆ των α και β ονοµάζεται ο…. των α και β  
ε)  ΕΚΠ των α και β ονοµάζεται το …. των α και β  
στ)  Οι αριθµοί α και β λέγονται πρώτοι µεταξύ τους αν ….. 
Απάντηση 
α) Κάθε φυσικός διαιρεί τα πολλαπλάσια του 
β) Αν ένας φυσικός διαιρεί έναν άλλο θα διαιρεί  και τα πολλαπλάσια του  
γ) Ένας αριθµός που διαιρείται  µόνο από τον εαυτό του και την µονάδα λέγεται 
πρώτος  
δ) ΜΚ∆ των α και β ονοµάζεται ο µεγαλύτερος των κοινών διαιρετών των α και β  
ε) ΕΚΠ των α και β ονοµάζεται το µικρότερο από τα κοινά πολλαπλάσια  των α και β  
στ) Οι αριθµοί α και β λέγονται πρώτοι µεταξύ τους αν ΜΚ∆(α,  β) = 1  
 
 
 
 
 

Σχόλιο 1    
Θεωρία 3    

Θεωρία 9   
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15. 
Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε (Σ) αν είναι σωστές και µε (Λ) αν είναι 
λανθασµένες  
α)  Το ΕΚΠ των 2,  10,  20 είναι το 40                    (Λ) 
β)  Ο ΜΚ∆ των 3 , 6 , 18 είναι το 3                         (Σ) 
γ)  Ο 15 είναι πρώτος                                               (Λ) 
δ)  Ο 7 είναι πρώτος                                                 (Σ) 
ε)  Η γραφή 2⋅ 6⋅ 52  είναι ανάλυση του  
     αριθµού 300 σε γινόµενο πρώτων παραγόντων  (Λ)  

Απάντηση 

α)   ΕΚΠ(2 , 10 , 20) = 20   πρόταση  (Λ)  
β)   ΜΚ∆(3 , 6 , 18) = 3   πρόταση    (Σ)  

γ)   Όχι αφού διαιρείται και µε το 5   πρόταση   (Λ) 

δ)   Ναι διότι µοναδικοί διαιρέτες του  είναι το 1 και το 7   πρόταση   (Σ) 

ε)   300 = 22⋅ 3⋅ 52   οπότε  πρόταση   (Λ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


